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محاسبه مساحت

 منحنیمساحت بین دو

محاسبه طول قوس یک منحنی

 مشخص حجم حاصل از دوران یک منحنی در فاصله ی

مساحت یک سطح دوار

مرکز ثقل

...
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طول قوس یک منحنی



محاسبه طول قوس یک منحنی
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: حجم حاصل از دوران یک منحنی در فاصله ی مشخص

هاxدورانحولمحور-1
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(    حول هر دو محور. )حجم حاصل از دوران منحنی                           در               را بدست آورید: مثال
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.    حجم حاصل از دوران منحنی                     در                 را بدست آورید: مثال  rr- 222
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]حجم حاصل از دوران منحنی                         در                 را بدست آورید؟    ]aa-
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؟ها را بدست آوریدXحجم حاصل از دوران ناحیه  بین دو منحنی  زیر حول محور : مثال
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ها Xمساحت حاصل از دوران               حول محور : مثال xy  3
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مساحت جانبی را بدست آورید؟: مثال
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ها است؟Xمساحت روی این منحنی، که دوران یافته حول محور : مثال
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هاYمساحت به وجود آمده حاصل از چرخش                 حول محور : مثال
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.مساحت حاصل از دوران دایره ی                    حول خط            را بیابید: مثال
222

xya ay -=









tay

tax

sin

cos

دکترعلیرضاامیریاسفرجانی/کاربردهایانتگرال 37



دکترعلیرضاامیریاسفرجانی/کاربردهایانتگرال 38

مرکز ثقل 
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هبرابرمیل(مرکزثقل)اگرچگالیخطییکمیلهدرفاصلهبرابرباآنگاهنقطهتعادل
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xx 21)(δ += واحد بطوریکه چگالی خطی آن                     باشد که در آن     3میله ای به طول : مثال

.    فاصله نقطه تا ایتدای میله است مرکز ثقل را بیابید
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اکهچگالیخطیآنبهرویهرنقطهازمیلهمتناسبت.درنظربگیرید5cmمیلهایبطول:مثال

انتهایمیلهباشد،مرکزثقلآنرابیابید؟

)5( xk 

دکترعلیرضاامیریاسفرجانی/کاربردهایانتگرال42








b

a

b

a

dxxf

dxxfx
x

)(

)(






b

a

b

a

dxxf

dxxf
y

)(2

)(
2

مرکز ثقل صفحه همگن
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xy. مرکز ثقل ورقه همگن محدود به منحنی زیر را بیابید: مثال 2
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54. ها را بیابیدx=4مرکز ثقل ورقه همگن محدود زیر محور : مثال
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.ها را بیابیدxبالای محور aمرکز ثقل نیم دایرۀ مرکزی به شعاع : مثال
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مرکز ثقل ورقه همگن محدود به دو منحنی زیر  را بیابید: مثال
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باتشکر
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